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Problème 1. On considère 𝑧0 = 𝑒𝑖 2𝜋
5 .

1. Montrer que pour tout nombre complexe 𝑧, 𝑧 = 1
𝑧 si et seulement si 𝑧 est de module 1.

2. Montrer que 𝑧0 est solution de 𝑧5
0 − 1 = 0 et donc de 𝑧4

0 + 𝑧3
0 + 𝑧2

0 + 𝑧0 + 1 = 0
3. Soit 𝑥1 = 𝑧0 + 1

𝑧0
. Montrer que 𝑧2

0 + 1
𝑧2

0
= 𝑥2

1 − 2 et donc que 𝑥1 vérifie 𝑥2
1 + 𝑥1 − 1 = 0.

4. Déterminer 𝑥1.
5. En déduire la valeur de cos( 2𝜋

5 ) et sin( 2𝜋
5 ).

6. En déduire la valeur de cos( 𝜋
5 ).

Exercice 2. En vous inspirant de l’exercice précédent, montrer que 𝑐𝑜𝑠( 2𝜋
7 ) est racine du polynôme

𝑋3 + 𝑋2 − 2𝑋 − 1.
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